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3. RASYONEL iFADELERDE GARPMA 5 ORNEK
§_ x2+x+1.2x2+3x—5
P(x)  F(x) , o T 23+5x x®-1
Q) © Dy "eSyonel ifadelerinin garpim, £ ifadesinin sadelestirilmis bigimini bulalim.
PX) F(x) _ P()-F(X)

Q(x) D(x) Q(x)-D(x) seklinde tanimlanir.

Rasyonel ifadelerin ¢arpiminda pay ve paydalar ¢ar-
panlarina ayrilip sadelestirmeler yapildiktan sonra pay-
lar garpilarak paya, paydalar ¢arpilarak paydaya yazi-
lir.

Sadelestirme islemi sadece paylar ile paydalar ara-
sinda yapilr. Yani pay ile pay veya payda ile payda
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X2+ x+1 .2x2+3x—5

2x2 + 5x

_x2+x+1 2x% +3x—5

T X(@xH5) (x— 1)+ x+ 1)

X -1 =(x—1)(x2+x+1)

T (2xB)T)
X(2xFB)  (x=T)(pEA+%T1)

(2x2+3x—5=(2x+5)(x—1))

x2—1

sadelesmez. 1
= bulunur.
ORNEK
3x%y 102’ B - X-x-y Z 5 4-a2- BRNEK
2ab2 9xy? 24 - b Xy g 1
5a2x % (X —10X+25)'m
_ = - : ‘o
3by 3 igsleminin en sade sekli nedir?
&
ORNEK M cOzOm
[=)
a’-1_a’ +1 % :(x2—10x+25)-X1—5
a’-1 (@’ +a+1) 8 . 1
_(a-1)-(+a+1) (a+1)-(@*-a+1) =(x=5)" "5
T (@-1-(a+) (@2 +a+1) — (x—5)(x—~5] - 1
—a’-a+1 (—=5)
=x—5 bulunur.
ORNEK N
X -xy? X §
xy+y? y-x g
§ ORNEK
ifadesinin en sade bigimi nedir? E 2 — 95 2% +6
= .
S 2iax+3 X—15
cHziMm ifadesinin en sade halini bulalim.
Pay ve paydalari ¢carpanlara ayirip sadelestirelim.
Coxy? X x(P-y?) K cOZUM
Xy+y' y-x y(xry) y-x X2 —25 2x+6
X(xV) (x49) © 5 Crex+3 K15
T e e 1)
T (e3Y(x+1) "3(x—5)
x® 5 2(x+5)
=—— bulunur. s =
y § 3x+1) bulunur.
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4. RASYONEL IFADELERDE BOLME s B. RASYONEL DENKLEMLER

£
PX e X rasyonel ifadelerinin balim, & P(x)ve Q(x) birer polinom, Q(x) # 0 ve x € R olmak
Q(x) D(x) g P(x)

T Uzere, f(x)=—— seklindeki ifadelere rasyonel fonk-
PeJ F) - P DOJ _ PR)-DRY eklinde tanimlanir. g v
Q) DX Q) F(  Q)-F(x) ° CE L PW_, .

2 siyon, Q) =Y denklemine de rasyonel denklem, bu

Rasyonel ifadelerin bolimiinde pay ve paydalar ¢ar-
panlarina ayrilir. Birinci rasyonel ifade aynen alinir ve
ikinci ifadenin pay ve paydasi yer degistirilerek carpi-
lir. Gerekli sadelestirmelerden sonra paylar garpilarak
paya, paydalar ¢arpilarak paydaya yazilir.

ORNEK
a’+7a+12 a’*+3a-4
a?+6a+9  a’+3a

_for4) (243) a-(@+3)  a
(@3- (a3 (@) -(a-1) a-1

ORNEK
a’-7a+12 a’-3a-4
a’-9 a’+3a
_(@a-4)-(a-3) a(@+3)
(a-3)-(a+3) (a—4)-(a+1)
_a
a+1
ORNEK

4 _ﬁﬁz/-a A a

3a® 15a° 3a°
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denklemi saglayan (varsa) her x reel sayisina da denk-

lemin koki denir.

Rasyonel denklemler ¢ozillirken payin kokleri, ya-
ni P(x) = 0 denkleminin kokleri bulunur. Ancak bulu-
nan kokler arasindan (varsa) paydayi da sifir yapan
kokler ¢ozim kiimesine dahil edilmezler.

Bu durumda,

% —0< [P(x)=0ve Q(x)#0] olmalidr.

ORNEK

p+2_p-2
p+4 p-4

denkleminin ¢6ziim kiimesini bulalim.

cOzim
p+2 p-2
— = -4, 4
0id p_a (p#-4 p=4)

icler dislar garpimi yapalim.
P*+2)-(p-4)=(p-2)-(p+4)

16 4 16 1522 A4 3.5 20 -
§ p?-dp+2p-8=p?+4p-2p-8
i € p2-2p-8=p2+2p-8
ORNEK §
6x° 6 ; e
X" —5%x-6 _ (2x—3)—2 5. (ox— : 9=
“aigs = (Bx+2)(2x 3)3x+2_5(2X 3) 0=4p
5 0=p
=10x - 15 ¢={0}
ORNEK
2
m —m—2:0
5 m+1
g
5 denkleminin ¢6ziim kiimesini bulunuz.
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cozum E 3a-4b +3c =0
2 S
m_—m1_2=0:>(m2—m—2=0vem+1¢0) 3 a-b+b-c=24
m + =2
=(m-2)-(m+1)=0ve m=-1) E olduguna gore b2 kagtir?
3
s A4 B) 6 C)12 D)16 E)18
= (Mm=2 veya m=-1 ve m#-1) = ) ) ) ) )
m? — m — 2 = 0 denklemini saglayan m degerleri 2 ile GOZUM
-1 dir. Ancak m = -1 iken payda 0 oldugundan -1 ¢6- 3a-4b+3c=0
zum kimesine konulamaz. Buna gére, ¢6zim kimesi 3a+3c=4b
C ={2}olur. 3-(a+c)=4b
ORNEK 4b
, ‘; a+c= 3
v’ -9)-(v-2) :
2 3
y +7y+10 _g ab+b-c=24
denkleminin ¢6ziim kiimesini bulalim. g b-(a+c)=24
5
z .
. 02024
cozum 3
y2 + 7y + 10 = 0 olmak Uizere, p2 243
4
(y?-9)-(y-2) _ 2_9gy.(y_2)=
Fityedo 070 9ly=2)=0 S b?=18 bulunur.
? (Cevap E)
=(y-3)(y+3):(y-2)=0
=(y—-3=0veyay+3=0veyay—2=0) z
=(y=3veyay=-3veyay=2dir.) ;
[y2+7y+1020=(y +5)- (y+2) %0 s
=(y+5#0vey+2=0) §
=(yz-5vey=-2)] =
Bulunan 3 deder de verilen denklemin paydasini 0 yap- &
madigindan ¢6zUm kiimesine dahil edilir. Buna gore,
verilen denklemin ¢6ziim kiimesi, q_Mm=-n
m+n
C={3,2,3}olur
_  ifadesinin en sade bicimi nedir?
x2+ax—8 § A)m+n B)ym-n C) m+n
_ m’ m-n
X+4 g
E D 2n E 3m
ifadesinin sadelesebilir olmasi igin a kag olmali- _g ) m-+n ) m-n
d"-? B P .
* COZUM
A)1 B) 2 C)4 D)6 E)8
) ) ) ) ) Paydalar esitlendikten sonra islem yapilir.
COZUM 1_m—n_m+n—(m—n)
x2 + ax — 8 ifadesinin carpanlari x + 4 olmalidir. m+n m+n
X2 +ax—8=(x +2)(x +k) _m4n—p+n
Yani, x? + ax — 8 = 0 denkleminin bir kokii x = -4 ol- m+n
malidir. Bu kok denklemi saglar. § _.2n
] m+n
16 —4a—8 =0 = a =2 bulunur. —g
3 (Cevap D)
(Cevap B) =
3
B
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